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1/2 ãîäà, 1 êóðñ, 2 ñåìåñòð.

1. Ýëåìåíòû òåîðèè ìíîæåñòâ.

1. Ðàâíîìîùíîñòü ìíîæåñòâ. Ñâîéñòâà ñ÷¼òíûõ ìíîæåñòâ.
2. Ñðàâíåíèå ìîùíîñòåé. Òåîðåìà Êàíòîðà�Áåðíøòåéíà.
3. Òåîðåìà Êàíòîðà |P (A)| > |A|.
4. ×àñòè÷íî óïîðÿäî÷åííûå ìíîæåñòâà, ëèíåéíî óïîðÿäî÷åííûå ìíîæåñòâà, âïîëíå óïî-

ðÿäî÷åííûå ìíîæåñòâà, íà÷àëüíûå îòðåçêè è èõ ñâîéñòâà.
5. Òðàíñôèíèòíàÿ èíäóêöèÿ è òðàíñôèíèòíàÿ ðåêóðñèÿ.
6. Òåîðåìà î ñðàâíåíèè âïîëíå óïîðÿäî÷åííûõ ìíîæåñòâ.
7. Àêñèîìà âûáîðà. Òåîðåìà Öåðìåëî.
8. Ëåììà Öîðíà.
9. Ðàâåíñòâà |A|+ |A| = |A| × |A| = |A| äëÿ áåñêîíå÷íûõ ìíîæåñòâ A.

2. Ïðîïîçèöèîíàëüíàÿ ëîãèêà.

10. Ïðîïîçèöèîíàëüíûå ôîðìóëû.
11. Òàáëèöà èñòèííîñòè ôîðìóëû. Âîçìîæíîñòü ïðåäñòàâëåíèÿ ëþáîé áóëåâîé ôóíêöèè

íåêîòîðîé ôîðìóëîé. Äèçúþíêòèâíûå è êîíúþíêòèâíûå íîðìàëüíûå ôîðìû. Ýêâèâàëåíò-
íûå ôîðìóëû, âûïîëíèìûå ôîðìóëû è òàâòîëîãèè.

12. Èñ÷èñëåíèå âûñêàçûâàíèé (ÈÂ) (àêñèîìû, ïðàâèëà âûâîäà, ïîíÿòèå âûâîäèìîé ôîð-
ìóëû èç äàííîãî ìíîæåñòâà ôîðìóë).

13. Âûâîä ôîðìóëû A → A.
14. Ëåììà î äåäóêöèè äëÿ ÈÂ.
15. Âûâîäû â ÈÂ.
16. Ëåììà î òàáëèöå èñòèííîñòè: ¬ε1x1,¬ε2x2, . . . ,¬εnxn |= ¬εA, ãäå ¬1A = A, ¬0A = ¬A,

à ε åñòü çíà÷åíèå ôîðìóëû A, åñëè å¼ ïåðåìåííûå x1, x2, . . . , xn ïðèíèìàþò çíà÷åíèÿ ε1,
ε2, . . . , εn ñîîòâåòñòâåííî.

17. Òåîðåìà î ïîëíîòå ÈÂ.

3. Ëîãèêà ïåðâîãî ïîðÿäêà.

18. Îïðåäåëåíèå ôîðìóëû äàííîé ñèãíàòóðû.
19. Èíòåðïðåòàöèè äàííîé ñèãíàòóðû.
20. Ïîíÿòèå èñòèííîñòè ôîðìóëû â äàííîé èíòåðïðåòàöèè.
21. Âûðàçèìûå â äàííîé èíòåðïðåòàöèè ïðåäèêàòû. Äîêàçàòåëüñòâà íåâûðàçèìîñòè ñ ïî-

ìîùüþ àâòîìîðôèçìîâ.
22. Ýëèìèíàöèÿ êâàíòîðîâ â èíòåðïðåòàöèè 〈Z, S, =〉 (èëè â èíòåðïðåòàöèè 〈Z, 0, S, =〉).

Íåâûðàçèìîñòü îòíîøåíèÿ �áûòü ìåíüøå� â ýòîé èíòåðïðåòàöèè.
24. Èñ÷èñëåíèå ïðåäèêàòîâ (ÈÏ): àêñèîìû, ïðàâèëà âûâîäà. Äîïóñòèìîñòü ïðèìåíåíèÿ

ïðàâèëà îáîáùåíèÿ.
25. Òåîðåìà î êîððåêòíîñòè èñ÷èñëåíèÿ ïðåäèêàòîâ. Òåîðåìà Ãåäåëÿ î ïîëíîòå (áåç äîêà-

çàòåëüñòâà).
26. Ïðèìåðû âûâîäîâ â èñ÷èñëåíèè ïðåäèêàòîâ: âûâîä ôîðìóë ∃y ∀x ϕ → ∃x ∀y ϕ,

∀x A(x) → ∀y A(y), ∃x A(x) → ∃y A(y) (ãäå A � îäíîìåñòíûé ïðåäèêàòíûé ñèìâîë),
¬∀x ϕ ↔ ∃x ¬ϕ, ¬∃x ϕ ↔ ∀x ¬ϕ.

27. Òåîðåìà î òîì, ÷òî çàìåíà ëþáîé ïîäôîðìóëû íà äîêàçóåìî ýêâèâàëåíòíóþ ôîðìóëó
äà¼ò äîêàçóåìî ýêâèâàëåíòíóþ ôîðìóëó.

28. Àêñèîìû ðàâåíñòâà. Òåîðåìà î êîððåêòíîñòè èñ÷èñëåíèÿ ïðåäèêàòîâ ñ ðàâåíñòâîì.
Òåîðåìà Ãåäåëÿ î ïîëíîòå äëÿ èñ÷èñëåíèÿ ïðåäèêàòîâ ñ ðàâåíñòâîì (áåç äîêàçàòåëüñòâà).

29. Âûâîäèìîñòü èç ïîñûëîê äëÿ èñ÷èñëåíèÿ ïðåäèêàòîâ. Ñâîéñòâà ýòîãî ïîíÿòèÿ.
30. Ïîíÿòèå òåîðèè, ìîäåëè òåîðèè, íåïðîòèâîðå÷èâîñòè è ñîâìåñòíîñòè òåîðèé. Òåîðåìà

Ã¼äåëÿ î ïîëíîòå â ñèëüíîé ôîðìå (áåç äîêàçàòåëüñòâà).
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